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Podporzadkowanie i pewne jego
uogélnienia w teorii funkcji zespolonych

Niech K = {z: |z| < 1} oznacza kolo jednostkowe i niech € oznacza klase funkcji
Schwarza speiniajacych warunki: w(0) =0, |w(z)] < 1 dla z € K. Niech ® oznacza
klase funkcji ograniczonych, |¢(z)| <1 dla z € K.

Méwimy, ze funkcja f jest podporzadkowana w kole K funkcji F i piszemy f < F,
jezeli istnieje funkcja w € 0 taka, ze f(z) = F(w(z)). Méwimy tez, ze funkcja f
jest zmajoryzowana (podporzgdkowana modulowo) przez funkcje F i piszemy f < F,
jezeli istnieje funkcja ¢ € ® taka, 2ze f(z) =¢(2) F(z), z€ K. :

Wykorzystujge podporzadkowanie mozemy zdefiniowaé rézne klasy funkeji regu-
larnych w K. Na przyklad: f jest funkcja gwiazdzista (wypukla) w K, jezeli f(0) =0

oraz : -
Hrsboin e fropalfiie Lk
Pojecie podporzadkowania mozna uogélnié (M.S. Robertson 1970 (3], J. Stankie-
wicz 1977 (4], J. Krzyz i J. Stankiewicz 1977 [2]) wprowadzajac pojecia quasipod-
porzadkowania f <, F oraz quasimajoryzacji f €4 F w nastepujacy sposéb:
f=gF+=3, f<ghg«F,
[ Fe= 3 f<hAh<F
W wielu twierdzeniach z teorii funkcji zespolonych mozemy w zalozeniach twierdzen
podporzadkowanie f < F zastapi¢ quasipodporzadkowaniem f <4 F lub quasimajo-
ryzacjg f <, F, nie zmieniajgc tez w tych twierdzeniach. Uzyskujemy wtedy "moc-
niejsze” rezultaty.
Problemem otwartym jest badanie réinych kias funkeji, przy definicji ktérych
podporzadkowanie zastapimy quasipodporzadkowaniem lub quasimajoryzacja.
Ciekawym zagadnieniem jest badanie takich klas funkcji definiowanych przez pod-
porzadkowanie, w ktérych funkcje jednolistng {:—3‘% zastepujemy funkcja wielolistna

bz}

?I—Tf‘ n > 2. Czesciowe rezultaty uzyskano w pracach R. Jurasifiskiej i J. Stankie-
wicza [1]. '

Bibliografia: e

{1] Jurasinska R., Stankiewicz J., Special subclasses of Caratheodory functions ‘and their
applications, Folia Sci. Univ. Techn. Resoviensis 85, Mat.10(1991), 37-45.

[2] Krzyz J., Stankiewicz J., Quasisubordination and quasimajorization, Ann. Univ. M.
Curie-Sklodowska, 31(1977), 71-74.

{3] Robertson M.S., Quasisubordination and coefficient conjectures, Bull. Amer. Math.
Soc., 76(1970), 1-9.

|4] Stankiewicz J., Quasisubordination and quasimajorization of analytic functions, Ann.

51



