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O pewnych klasach zespolonych jednolistnych funkcji
harmonicznych w kole jednostkowym

Jak wiadomo, w 1984 r. J. Clunie i T. Sheil — Small ([2]) podjeli rozwazania na
temat funkcji zespolonych A postaci A=u-+iv okre§lonych w kole jednostkowym
A={zeC : |z|<l} takich, Ze u, v sg rzeczywistymi funkcjami harmonicznymi w A.
Funkcjg / nazywamy wéwczas zespolong funkcjg harmoniczng w kole jednostkowym.
Funkcje h oczywiscie daje sie przedstawi¢ w postaci h=f+g, gdzie f i g sa funkcjami
holomorficznymi w A. Badania z zakresu tej tematyki kontynuowane byly przez wielu
matematykéw. Znana jest m.in. praca Y.Avci iE. Zlotkiewicza ([1]) dotyczaca
funkcji harmonicznych w kole jednostkowym, spelniajacych pewne analityczne
warunki zalezne od wspotczynnikéw rozwinigé funkeji i g.

W referacie zostang przedstawione niektére wilasnosci klasy funkcji &
harmonicznych postaci

Q) h=f+g, f(z)=z+ia,z", g(z)=ib,z", zed, [p|<t,
dla ktérych spelniony jest warunek 5 b

(2) i(wr +(1-a)n fa,|+]b))<1-[b], gdzieae(0,1),

oraz ogélnicj;;ej rodziny funkcji postaci (1) spehiajacych warunek

(3) So.lel+p)s1-pl,

gdzie (p,),.., jest dowolnie ustalonym ciggiem dodatnich liczb rzeczywistych.
Okazuje si¢, ze warunek (2) implikuje jednolistnos¢ funkcji 2 w A.

Przcdstawione zostang m.in. wyniki dotyczace promienia jednolistnosci,

gwiazdzistosci i wypuklosci w tak zdefiniowanych klasach.
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